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LA NATURE D'UN SYSTEME DEDUCTIF.

1.Définition d'un systéme: Un systéme est un groupe d'elémentsf
ayants entre eux certaines relations. ~~~~~

ex.:Le systéme solaire:éléments: le soleil, les'
planetes et leurs satellites,et leérelatlons de
ces éléments.

Les relations des éléments peuvent etre exprimées
.dans une proposition.

ex.: Les positions relatives de la terre,de Jupiter
et du soleil sont exprimées par la proposition'
"Laterre se trouve entre Jupiter et le soleil.
La relation
keszretrakiars des éléments d'un systeme quelcongue
peut &tre EXERIm s'exprimée dans un groupe de
relations tiées entre elles.
plasion

2.Définition d'un systéme déductif: Un systéme dont les éléments
sont des propositions,et dont les relations entre
les éléments sont des relations logiques.

L'exemple le plus rigoureux d'un systéme nous est |

domné par la mathématique déductive. :
(a)L'idée classigue d'un gystéme mathématique déductif:
Une demonstration de propositions complexes dedultes,
d'axiomes simples et ¥zidmmkex évidents par eux-mémes.

(b)Critique moderne: La notion d'évidence est une notion}

relative.
eXeila geometrle euclidienne était congue comme

appuyée sur des axiomes évidents par eux-mémes,et
absolument vrais,et a4 partir desquel& on pouvait
déduire tous ses theoremes d'une maniére démonstrative
Or: la construction de géométries non-euclidiennes
a montré qulun peut coriruire des geometries en
partant d'axiomes cont#aires a4 ceux d'Fuclide et
gui nous conduisent & des résultats différents.
De plus: l'examen de ces axiomes et de leurs relations
et des théorémes quton en dédult, a montré que les
théorémes d'BEuclide ne sont pas déduits de ses axiomes
mais que ces théorémes supposent dtautres axiomes
inconnus d'Euclide.

3.Définition d'un axiome:Une proposition primitives postulée qui
sert comme point de départ d'une démonstration.

a
Precisions‘r laxiome ntest pas hécessairement vrai.
(Nous ne savons pas ce que cela veut dire dit-on)
L'utilisation d'un axiome dans un systéme
déductif ne depend ras de sa_ vérité: qu'il soit vrai
ou faux,le résultat est le méme.

Note: les poxgmi=ix axiomes euclidiens étaient congus
comme vrals & cause de l'isomorphisme entre la géomét:




<

d'Euclide et la géometrie naturelle de la
physique classique trés proche encore de 1'espace
familier.

(b)Peut-on définir les axlomes en termes’de priorité
logique? l.e,des propositions logiquement
antérieures & toute autre proposition.

Non,car la prlorité logique est toujours relative
P.ex.:dans un systéme deductif donné une :
proposition p est antérieure & une autre
propososition q si p est logiquement plus simple
que q. - Or, que “veut dire "p est 1ogiquement
plus simple que q"? A cela on peut répondre:

1Si nous pouvons FEXBMEXZPZEEHIXKEZXSHBREXR

supposer p sans supposer q, et si nous ne pouvons
pas supposer q sans supposer p,alors p est
logiquement plus simple que g. n

Mais:ce que nous supposons dépend du point de
départ: donc,la notion de simplicité logique

est une notion relative.

(c)Au point de depart de la construction d'un |
systeme nous supposons certains concepts xnkeiiig1
non-définis et intelligibles sans définition. N
On les appelle concepts primltlfs. Certaines |
propositions sont supposées sans démonstrations 1
ce sont des propositions primitives.

Donc, xmxxxxggaxznatzxnxzﬁexpxzxzxkxziagzxnx
Lonc

&-la vague notion de priorité logique,nous
substituons la notion de concepts non—definls
et de propositions non~-démontrées.

Mals,il ne s'ensult pas que ces concepts et ces
propositlons sont indéfinissables et
indémontrables. La notion dt'indémontrable et

la notion d'indéfinissable sont encore relatives:
ces notions ntont de sens que si nous Spe01ﬁlons
le systéme dans lequel on les emploie. De méme,
il est absurde de vouloir determiner le mouvement
de la terre en dehors dfun systéme de référence.

Par une proposition primitive on mxkmmi veut

dire une proposition postulée et qui peut servir
comne point de départ d'une demonstration,bien
que la proposition ne soit pas elle-méme démontré:
Cette proposition n'est en elLe-meme ni vrai ni
fausse.,.

Donc, les concepts primitifs et les prop031t10ns
prlmltives ne sont tels que par rapport & un
systéme domné. Le choix de ces notions et de ces
propositionide¥pewdt caractérise un systéme
déductif donpé. .

En falt: ¥pxbhdepemesisesxiuoxpronesiiian

#9RORER Une proposition peut étre un théoréme,

i.e.une proposition démontrée,dans un systeme,

et i1 peut étre une proposition primitive dan: un
autre,




\\$(Q§
Ce qui est définl dans un systéme,peut &tre
non-défini dans un autre systemex. :

4.Les principes de la logique ne sont pas nécessairement vrais.

Aﬁuﬂm

Impliqués dans tout systémemmdéductif,il semble
que les principes de la logique sont absolument -
premiers et nécessairement vrais.

I1 n'est rien: ils sont présupposés comme la
mathématique est présupposée a la physique: mails
cette présupposition ne rend vral ni la physique,
ni la mathématique. N '

Fous pouvons dire tout au plus que des principes
logiques sont postulés dans toutezyzksmmdéduction
Ainsi,nous devons kmmkxdt dés 1l'abord postuler
certaines propositions exprimgnt la possibilité
de la déduction. Mais cette nécessité se raméne

3 1la nécessité de conbtruire des systémes déducti

Cf Stebbing,p.l76. mbwnwwn’!]r-@LVMJi

On pourrait dire quggdes propositions d'un systén
déductif par voie d'induction. Mais cette
vérification ne pourrait &tre compléte; donc,

il n'y aurait pas de démonstration. S
De plus: Les propositions dont on se EeXziraiERDE
sert dans la vérification par voie d'induction,
ces propositions ne sont pas plus évidentes

que les propositions dont elles sont déduites.
P.ex.: dans le rigoureux systéme déductif

élaboré par Russel et Whitehead dans les Principi
msthematica, XaxproROSIEIRPAXAXZRZXBXZIF

la démonstration de la proposition mXn=nxXm,
occupe plus d'ur volume. Cependant mekbmzprEpuEsk-
giwrx le résultat de la démonstration ne rend
pas cette proposition plus évidente qu'telle ne
1'était. Au contraire,certains axiomes employés
dans la démonstration sont contestables. '
La démonstration ne peut qu'laider & vérifier

les postulats sur lesquels est appuyé la déductic

Qi L )
Biffiezggés_su; la valeur d'un systeme ddductif?

Le déveloprement rigoureux d'un systéme déductif
ne conduit pas vers des prémisses indiscutables:
donc nous ne pouvons pas démontrer des conclusior
Dtautre part on met en oeuvre une déduction
¥xkpipanzn extrémement compliquée pour démontrer
des truismes. ‘
Rép. Le développement déductif n'est pas une
méthode de preuve ou de démonstration,mais
dlanalyse. La méthode des Principia Mathematica
n'est pas sulvie dans le but de prouver la .
proposition énoncée: mais simplement dens le
but dlanalyser les entités impliquées, de mettee
ERXirmidrextunkexzieszreXakiopssians en lumiére
l'ordre des relstions: de trouver ce que l'on
peut démontrer et ce que l'on ne peut pas _
démontrer. On essaie ainsi de découvrir tous les
zziomexpmekat¥s postulats employés, et de

montrer muEixzsexk lesquels de ces Sapawierps sont
ONLEVZOAN
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postulés comme des propositions primitives,et
quels sont les postulats qu'on peut demontrer

& paetir de ces propositions. C'est alors qu'on
déduilt toutes les conséquences cui découlent
des concepts et des axiomes initiaux.

Ex.: On part p.ex. d'un systéme généralement

reqgu,tel l'arithmétique ou la géométrie, et

1l'on en fait une analyse rétrospective, on fait

une analyse des notions fondamentales.

Au cours de ces analyses on a découvert que

les methéatiques ordinaires ont émployés des

axiomes que l'on peut déduire,ad l'intérieurs

méme du systéme,de propositions logiquement plws
simples. On = montré que beaucoup de preuves

des systémes kwadiki classiques manquent de

S e rigueur. On en trouye un exemple dans le systéme
AN T . d'Euclide: La premiére proposition ne peut pas

S N 5 8tre établie au moyens de ses axiomes.(La premidre
‘ A ; prop. est un probleme:Construire un triangle

' équilatéral sur une droite finie donnée. Soit

. , |
Ao ’}b ! une droite AB. L'on décrit un cércle avec xm
s g L comme centre,et AB commne rayon; et un deuxiéme
o d ' ckrcle avec comme centre B, et rayon BA.) Il

faut par conséquent postuler l'intersection des |
deux cf@rcles. Or le systéme ne contient aucun |
axiome eypllclt le dessus. Donc,la démonstratinn |
n'est pas rigoureuse. Probablement erreur
pseudographique.

Cf Stebbing 178.
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